MINISTERUL EDUCATIEI SI
CERCETARII STIINTIFICE

INSPECTORATUL SCOLAR
JUDETEAN VRANCEA

OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
Etapa locala - 14.02.2015
Clasa a V-a

Solutii

1.
a)a=2015+2(1+2+3+4+ ... +2014) = 2015+ 2 - 2014 - 2015 : 2 =
= 2015 + 2014 - 2015 = 2015(1+2014) = 2015 - 2015 = 20152
b=1+3+5+7+.... +2015=1+2+3+4+...+2015-(2+4+....... +2014) =
=2015-2016:2-2(1+2+3+4+........ +1007) =
=2015- 1008 — 2 - 1007 - 1008 : 2 = 2015 - 1008 — 1007 - 1008 =
= 1008(2015 — 1007) = 1008 - 1008 = 10082
b) 2015 + a = 2015 + 2015 = 2015(1 + 2015) = 2015 - 2016
4b =4 .1008% = 2° . 1008% = (2:1008)? = 20167
Deoarece 2015 - 2016 < 2016 =2015 + a<4b

2.

Observam ca 2a, 6¢ si 50 sunt nr. pare = b este par si prim = b=2.
Atunci avem 2a+6¢c=40/:2si = a+ 3c=20.

Pentrua=2 = ¢ =6 nu este prim;

Pentru a= 3 =cgN;

Pentrua=5=c=5;

Pentrua=7=c ¢N;

Pentrua=11=c=3;

Pentrua =13 =cgN;
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Pentrua =17 =c =1 nu este prim;
Pentrua> 19 si prim =c ¢ N.

Deci numerele sunt :a=5, b=2si c=5; a=11, b=2 si c=3.

3.

Din conditia (i) rezulta ca elementele multimilor X si Y se gasesc printre elementele multimii {1; 2;
3; 4}.

Din (ii) rezultaca 1€ X, 1Y, 2¢ X, 2€Y.
Din (ii) si (iv) rezulta ca 3¢ Y.

Datorita conditiei (iii) avem si 3¢ X(astfel din3 ¢ X si 3¢ Y ar rezulta3< X-Y, ceea ce contravine
conditiei X-Y c{1,24}) .

Deci elementele 1 si 2 fac parte din ambele multimi X si Y, iar 3 nu apartine nici lui X si nici lui Y.
Din (v) avem4¢ XsideY.

In concluzie X = {1;2}si Y = {1; 2; 4}

4.

Determinarea sumei initiale : 600 - 5 = 3000 (lei).

Determinarea lungimii efective atraseului : 2700 : 5= 540 (km)

Determinarea sumei economisite prin renuntarea celor 6 elevi : 3000 — 2700 = 300 (lei)
Determinarea costului pentru un elev : 300 : 6 = 50(lei)

Determinarea numarului de elevi inscrisi initial : 3000 : 50 = 60(elevi)



